
ÌÌÌÔ 8 êëàññ Êîíå÷íîå è áåñêîíå÷íîå 28 îêòÿáðÿ 2017

1. Çàíÿòèå äëèòñÿ äâà ÷àñà. ×èñëî çàäà÷ íå îãðàíè÷åíî. Ïîýòîìó, õîòÿ Ìèøà èíîãäà çà-
ìå÷àåò, ÷òî åãî ðåøåíèå êàêîé-òî èç çàäà÷ íåâåðíî, îí íå ïûòàåòñÿ ðåøèòü å¼ çàíîâî, à
ïðèíèìàåòñÿ çà íîâûå çàäà÷è.
à) Êàæäûå ïÿòü ìèíóò Ìèøå êàæåòñÿ, ÷òî îí ðåøèë òðè íîâûå çàäà÷è, íî îäíîâðåìåííî
îêàçûâàåòñÿ, ÷òî îäíà èç ðåø¼ííûõ èì, ïî åãî ìíåíèþ, çàäà÷ ðåøåíà íåâåðíî. Ñêîëüêî
çàäà÷ Ìèøà áóäåò ñ÷èòàòü ðåø¼ííûìè, êîãäà çàíÿòèå îêîí÷èòñÿ?
á) Çà ÷àñ äî îêîí÷àíèÿ çàíÿòèÿ Ìèøå ïîêàçàëîñü, ÷òî îí ðåøèë ïåðâûå òðè çàäà÷è, íî îí
òóò æå ïîíÿë, ÷òî åãî ðåøåíèå çàäà÷è 1 � íåâåðíî. Çà ïîë÷àñà äî êîíöà åìó ïîêàçàëîñü,
÷òî îí ðåøèë ñëåäóþùèå äåâÿòü çàäà÷, íî îäíîâðåìåííî îí ïîíÿë, ÷òî îøèáñÿ â ðåøåíèè
çàäà÷è 2. Çà ÷åòâåðòü ÷àñà äî êîíöà Ìèøà ïðèäóìàë ðåøåíèÿ äëÿ ñëåäóþùèõ 27 çàäà÷,
íî, ïðàâäà, îêàçàëîñü, ÷òî îí îøèáñÿ â ðåøåíèè çàäà÷è 3, è ò.ä. Ñêîëüêî çàäà÷ Ìèøà
áóäåò ñ÷èòàòü ðåø¼ííûìè, êîãäà çàíÿòèå îêîí÷èòñÿ?

2. Äëÿ ëþáîãî íàòóðàëüíîãî n ñóììà n ïåðâûõ ÷ëåíîâ ïîñëåäîâàòåëüíîñòè áîëüøå n. Äîêà-
æèòå, ÷òî â ïîñëåäîâàòåëüíîñòè áåñêîíå÷íî ìíîãî ïîëîæèòåëüíûõ ÷ëåíîâ.

3. Íà ïëîñêîñòè îòìå÷åíî êîíå÷íîå ÷èñëî òî÷åê (íî íå ìåíåå äâóõ). Äîêàæèòå, ÷òî ìîæíî
ïðîâåñòè îêðóæíîñòü
à) íå ïðîõîäÿùóþ íè ÷åðåç îäíó èç ýòèõ òî÷åê;
á) ïðîõîäÿùóþ ðîâíî ÷åðåç îäíó èç ýòèõ òî÷åê;
â) ïðîõîäÿùóþ ðîâíî ÷åðåç äâå èç ýòèõ òî÷åê.

4. Åñòü íåñêîëüêî (êîíå÷íîå ÷èñëî) ãåîìåòðè÷åñêèõ ïðîãðåññèé, ñîñòîÿùèõ èç íàòóðàëüíûõ
÷èñåë. Äîêàæèòå, ÷òî íåêîòîðîå íàòóðàëüíîå ÷èñëî íå âõîäèò íè â îäíó èç íèõ.

5. Ìàøà çàäóìàëà öåëîå ÷èñëî îò 1 äî 100. Àë¼øà ìîæåò íàçûâàòü ëþáûå íàòóðàëüíûå
÷èñëà. Åñëè ÷èñëî, íàçâàííîå Àë¼øåé, ñîâïàäàåò ñ òåì, î êîòîðîì äóìàåò Ìàøà, ñ÷èòàåòñÿ,
÷òî Àë¼øà ïîáåäèë, è Ìàøà åìó îá ýòîì ñîîáùàåò. Â ïðîòèâíîì ñëó÷àå Ìàøà ìîë÷à
ìåíÿåò ñâî¼ ÷èñëî. Îíà äåëèò åãî íà Àë¼øèíî, åñëè äåëåíèå íàöåëî âîçìîæíî, èíà÷å
óìíîæàåò ñâî¼ ÷èñëî íà Àë¼øèíî è ïðèáàâëÿåò 1. Ñìîæåò ëè Àë¼øà ïîáåäèòü?

6. Èìååòñÿ òàáëèöà èç òð¼õ ñòðîê è áåñêîíå÷íîãî ÷èñëà ñòîëáöîâ. Â êàæäîé êëåòêå òàáëèöû
ñòîèò íàòóðàëüíîå ÷èñëî. Äîêàæèòå, ÷òî ìîæíî òàê âûáðàòü äâà ñòîëáöà â òàáëèöå, ÷òî
â êàæäîé èç ñòðîê ÷èñëî, ñòîÿùåå â ïåðâîì ñòîëáöå áóäåò íå ìåíüøå ÷èñëà, ñòîÿùåãî âî
âòîðîì ñòîëáöå.

7. Íèêèòà ïåðåñòàâèë íàòóðàëüíûå ÷èñëà, è îíè òåïåðü ñòîÿò íå ïî ïîðÿäêó. Ìîæíî ëè çà-
÷åðêíóòü ÷àñòü èç íèõ òàê, ÷òîáû îñòàâàëîñü áåñêîíå÷íî ìíîãî ÷èñåë è êàæäîå ñëåäóþùåå
èç íèõ áûëî âäâîå áîëüøå ïðåäûäóùåãî?
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